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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 
Proba scris� la MATEMATIC   

PROBA D 
                                   Varianta ….022 
Profilul: Filiera Teoretic �: sp.: matematic�-informatic�, Filiera Voca�ional�, profil Militar, Specializarea: specializarea matematic�-informatic� 
♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord� 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolvri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a)  S  se determine modulul numrului complex   23 +i . 

(4p) b) S  se arate c punctele ( )1,2D ,  ( )2,3E   i  ( )3,4F   sunt coliniare.  

(4p) c) S  se calculeze    
2

sin
4

sin
ππ + .  

(4p) d) S  se calculeze aria triunghiului cu vârfurile în punctele ( )1,1−A , ( )1,1 −B , ( )0,2C . 

(2p) e) S  se determine R∈c  tiind c  punctul ( )1,cP   este situat pe dreapta de ecuaie  
    .032 =−− yx  

(2p) f) S  se dea un exemplu de punct ),( baM  situat pe parabola de ecuaie xy 42 = . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1. 

(3p) a) tiind c   3log2=a   i  6log2=b ,  s  se arate c   N∈− ab . 

(3p) b) S  se calculeze  determinantul  
63

21
. 

(3p) c) S  se dea un exemplu de matrice diferite ( )R2, MBA ∈   pentru care  ( ) ( )BA detdet = . 

(3p) d) S  se arate c  funcia RR →:f ,   2)( xxf =    nu este injectiv. 

(3p) e) S  se afle numrul submulimilor mul imii  { }4,3,2,1,0=A  care conin elementul  0. 

  2.     

(3p) a) S  se arate c func ia  RR →:f ,  xxxf += 3)(    este cresctoare pe  R . 

(3p) 
b) S  se calculeze  

0
lim

→x
( ) x

x
2

1

1+ . 

   (3p) c) S  se scrie ecuaia tangentei la graficul funciei RR →:f ,  2)( xxf = , în punctul  
      de abscis  1=x . 

 ( 3p) d) S  se calculeze ∫ +

1

0

21

arctg
dx

x

x
. 

(3p) e) S  se determine numrul punctelor de extrem local ale funciei RR →:f ,  
1

)(
2 +

=
x

x
xf . 
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 SUBIECTUL III ( 20p )         

 Se consider  ][ Xf Z∈   un polinom cu coeficieni întregi. 

(4p) a) S  se arate c  ( )( )1221 ... −−−− ++++−=− kkkkkk babbaababa ,  R∈∀ ba, ,  ∗∈∀ Nk . 

(4p) b) S  se arate c pentru orice Z∈ba, ,  ba ≠ ,  num rul  )()( bfaf −   este divizibil cu 

)( ba − . 

(4p) c) S  se arate c  dac ( ) 10 =f ,  atunci  ( ) 53 ≠f  . 

(2p) d) Dac  2007)2006( =f   i  1003)2007( =f , s  se arate c polinomul   f   nu are rd cini 

întregi. 

(2p) e) S  se arate c dac  Z∈ba, ,  ba ≠ ,  atunci exist [ ]Xh Z∈ , astfel încât ( ) bah =  i 

( ) abh = . 

(2p) f) S  se arate c dac  Z∈cba ,, ,  cba << ,  atunci nu exist   [ ]Xg Z∈   astfel încât 

( ) bag = ,  ( ) cbg =   i  ( ) acg = . 

(2p) g) S  se determine valorile lui N∈n ,  2≥n   pentru care exist numerele întregi 

naaa ...,,, 21  distincte i polinomul [ ]Xu Z∈  astfel încât  ( ) 21 aau = ,  ( ) 32 aau = , ..., 

( ) nn aau =−1   i  ( ) 1aau n = . 

  
 SUBIECTUL IV ( 20p )         

 
Se consider ∫

−− −=
1

0

11 )1(),( dxxxbaB ba ,  R∈ba, ,  1, >ba . 

(4p) a) S  se calculeze ( )2,2B . 

(4p) b) S  se arate c  ( )1
1

)2,(
+⋅

=
aa

aB ,  1>∀ a . 

(4p) c) S  se arate c  ),(),( abBbaB = ,  1, >∀ ba . 

(2p) d) S  se calculeze  ( ) ( ) ( )( )nBBB
n

,2...3,22,2lim +++
∞→

. 

 

(2p) e) S  se demonstreze relaia )1,(
1

1
),( −

−+
−

= baB
ba

b
baB ,  1>∀ a ,  2>∀ b . 

(2p) f) S  se arate c 
)!1(

)!1()!1(
),(

−+
−−=

nm

nm
nmB ,  N∈∀ nm, ,  2≥m ,  2≥n . 

(2p) g) S  se calculeze  ( )nnB
n

,lim
∞→

. 

 

 

            

 


